{54 & INSPECTORATUL SCOLAR

\(K./ JUDETEAN MARAMURES y MINISTERUL EDUCATIEL

Baraj de selectie pentru
Concursului Interjudetean de Matematica si Informatica
GRIGORE C. MoIsIL
17 martie 2023

ClasaaV-a

Problema 1. Determinati ultimele trei cifre ale numarului
N = 52023 j 52022 | 52021 4 52020 4 52019

Problema 2. Trei prieteni, Aron, Bogdan si Codrin, urcd si merg impreund in acelasi taxi. Aron
coboard dupd 12 km de la urcare, Bogdan coboard dupd 46 km de la urcare, iar Codrin mai
parcurge 42 km si plateste, la final, pentru toatd cursa 176 lei. Cdti lei trebuie sd primeascd
Codrin de la Aron, respectiv de la Bogdan, astfel incdat pretul cdldtoriei s fie echitabil impadrtit
(Tn functie de distanta parcursd) intre cei trei prieteni.

Problema 3. Fie a, b, c, d, e si f sase numere naturale care sunt nedivizibile cu 7.

Determinati cel mai mic numdr prim p pentru care suma
a®+be+c®+p+dé+ef+f©

este divizibild cu 7.

Nota :

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare problemd se noteaza de la 0 la 7 puncte.
Timp de lucru — 1,5 ore



N\.s:

INSPECTORATUL SCOLAR

v JUDETEAN MARAMURES y MINISTERUL EDUCATIEL

Baraj de selectie pentru
Concursului Interjudetean de Matematica si Informatica
GRIGORE C. MolIsIL
17 martie 2023
Solutii si barem
ClasaaV-a

Problema 1. Determinati ultimele trei cifre ale numdrului
N = 52023 + 52022 + 52021 + 52020 + 52019.

Barem

CumN =52019(5% 4 53 1 52 4 54+ 1) =52019.781 . . ... ... i (3p)
din faptul ca ultimele trei cifre ale lui 52+ sunt 125 pentruoricen € N........... (2p)
se obtine ca ultimele trei cifre ale lui N sunt

ultimele trei cifre ale produsului 125 - 781, adica 625 .......................... (2p)

Problema 2. Trei prieteni, Aron, Bogdan si Codrin, urcd si merg impreund in acelasi taxi. Aron
coboard dupd 12 km de la urcare, Bogdan coboard dupd 46 km de la urcare, iar Codrin mai
parcurge 42 km si pldteste, la final, pentru toatd cursa 176 lei. Cati lei trebuie sd primeascd
Codrin de la Aron, respectiv de la Bogdan, astfel incét pretul cdldtoriei sa fie echitabil impadrtit
(in functie de distanta parcursd) intre cei trei prieteni.

Barem

Pentru totalul de 88 km se plateste 176 lei, deci costul unui kilometru este de 2 lei. (1p)
Aron i va da lui Codrin 8 lei (pretul pentrud km) ......... ... ... ... oii... (3p)
Bogdan ii va da lui Codrin 42 lei (pretul pentru21km)....................... (3p)

Problema 3. Fiea, b, c, d, e si f sase numere naturale care sunt nedivizibile cu 7.
Determinati cel mai mic numdr prim p pentru care suma

a® +b% +c®+p+d°+e+f°©
este divizibild cu 7.

Barem
Un numar nedivizibil cu 7 poate avea una din formele
7Tk +1,7k+ 2,7k + 3,7k + 4,7k +5sau7k+6,cuk €N. ................... (1p)

Pentru un numdr de forma 7k + 1 existd K € N astfel incat (7k + 1) = 7K + 1
Pentru un numdr de forma 7k + 2 existd K € N astfel incat (7k +2)° = 7K + 1
Pentru un numar de forma 7k + 3 existd K € N astfel incat (7k +3)° = 7K + 1
Pentru un numér de forma 7k + 4 existd K € N astfel incat (7k + 4)° = 7K + 1 - (3p)
Pentru un numdr de forma 7k + 5 existd K € N astfel incat (7k +5)° = 7K + 1
Pentru un numdr de forma 7k + 6 existd K € N astfel incat (7k + 6)® = 7K + 1
Deci pentrusuma S = a® + b® + c® + d® + e® + f© existd M € N astfel incat _
SETM A6 oo (1p)

Dacd 7| (S+p)atunci7| (P+6) v (1p)
Pentrup = 29 numér prim, rezultd (a® + b8+ c®+p+d®+e®+f8):7 ........... (1p)



