TABARA JUDETEANA-CONCURS,
pentru elevii olimpici la matematica, editia a XV-a 2025,

Targu Lapus, 01.09.2025-06.09.2025
Clasa a Vll-a

1. Se considerd numarul A = [444...4 — 888 ...8. Demonstrati ca A € N.

2ncifre ncifre

2. Fie M un punct in interiorul AABC. Punctele D,E,F sunt simetricele punctului M fata de
mijloacele laturilor AB, AC, respectiv BC. Aratati ca:

a. AABC = AFED;

b. dreptele AF, BE si CD sunt concurente.

3. Determinati numerele reale x si y stiind ca
{x + x3 = 2026y
y+y3 =2026x

Nota: Fiecare problemd se noteazd cu puncte dela 0la 7.
Timp de lucru: 2 ore
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1. Se considerd numarul A = [444 ...4 — 888 ...8. Demonstrati ca A € N
2ncifre ncifre
Solutie :
Daca x = 111...1, atunci 10" — 1 = 9x 1p
N———

ncifre
444 .4 —888..8 =4(x-10"+x) — 8x 3p
2ncifre ncifre
A% = 4x(10™ — 1) = 4x - 9x = 36x2 2p
A =+36x2=6x=666..6 1p

N ———

ncifre

2. Fie M un punct in interiorul AABC. Punctele D,E,F sunt simetricele punctului M fata de
mijloacele laturilor AB, AC, respectiv BC. Aratati ca:

a. AABC = AFED;

b. dreptele AF, BE si CD sunt concurente.
Solutie :
a. Notam A’,B’ si C' mijloacele laturilor BC, AC

respectiv AB.

C'A’ linie mijlocie in ADMF = C'A’ = ?
C'A’ linie mijlocie in AABC = C'A’ = AZ_C

= DF = AC.

Analog EF = AB, respectiv ED = BC

= AABC = AFED (L.L.L.) 3p

b. ACFD paralelogram = AF N CD = {L} =

L mijlocul lui AF 2p
Analog ABFE paralelogram = AF n BE = {L'} = L' mijlocul lui AF
> =L 2p

3. Determinati numerele reale x si y stiind ca
{x + x3 = 2026y
y +y3 =2026x

Solutie :

Dacix <y=x3<y3 1p

S x+x3<y+y®=2026y <2026x >y <x 1p

>x=y 1p

x + x3 = 2026x = 2025x = x> = x(x% — 2025) = 0 2p

:{x=0_{x=45_{x=—45 2
y=0'"ly=45" ly=-45 P



